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ΠΑΡΑΓΡΑΦΟΣ 9.4   (ΓΕΝΙΚΕΥΣΗ ΠΥΘΑΓΟΡΕΙΟΥ ΘΕΩΡΗΜΑΤΟΣ 
 
ΘΕΩΡΗΜΑ  Ι: Το τετράγωνο μιας πλευράς τριγώνου η οποία βρίσκεται 
απέναντι από οξεία γωνία ισούται με το άθροισμα των τετραγώνων των δυο 
άλλων πλευρών ελαττωμένο κατά το διπλάσιο γινόμενο της μιας από τις 
πλευρές αυτές επι την προβολή της άλλης πάνω σε αυτήν. 
 
Παράδειγμα 1ο : Φτιάξτε  ένα οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ και εφαρμόστε το 
παραπάνω Θεώρημα Ι  , για 2 πλευρές του (όποιες θέλετε). 
 
 
 
 
 
Παράδειγμα 2ο :  
Στο διπλανό σχήμα είναι  
ΑΒ=ΑΓ=9 και ΒΓ=6.  
Υπολογίστε τη ΒΔ. 
 

 
 
 
 
ΘΕΩΡΗΜΑ  ΙΙ: Το τετράγωνο μιας πλευράς τριγώνου η οποία βρίσκεται 
απέναντι από αμβλεία γωνία ισούται με το άθροισμα των τετραγώνων των δυο 
άλλων πλευρών αυξημένο κατά το διπλάσιο γινόμενο της μιας από τις 
πλευρές αυτές επι την προβολή της άλλης πάνω σε αυτήν. 
 
Παράδειγμα 3ο : Φτιάξτε  ένα αμβλυγώνιο  τρίγωνο και εφαρμόστε το 
παραπάνω Θεώρημα ΙΙ   για την πλευρά που είναι απέναντι απ την αμβλεία 
γωνία. 
 
 
 
 
 
Παράδειγμα 4ο : 1 Κατανόησης σελίδα 194 
 
 
 
 
 
 



Νόμος Συνημιτόνων : Γενικά και απ τις δυο περιπτώσεις  
(Θεώρημα Ι + ΙΙ ) προκύπτει ο νόμος των συνημιτόνων. 

α2 = β2+γ2-2βγσυνΑ  ,  β2=α2+γ2-2αγσυνΒ   ,  γ2 = α2+β2-2αβσυνΓ 
 

Εφαρμογή : Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ οξυγώνιο με ΑΓ=3 , ΒΓ=8 , και Γ=600. 
Υπολογίστε το μήκος της ΑΒ. 
 
 
 
 
 
Παράδειγμα 5ο : 4 Κατανόησης σελίδα 194 
 
 
 
 
Πόρισμα : Σε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει :  
    α )  Αν α2 < β2 + γ2 , τότε Α < 900 
    β )  Αν α2 = β2 + γ2 , τότε Α = 900 
    γ )  Αν α2 > β2 + γ2 , τότε Α > 900 
 
 Υπενθυμίσεις :   
1 ) Σε κάθε τρίγωνο απέναντι απ τη μεγαλύτερη πλευρά βρίσκεται η 
μεγαλύτερη γωνία και αντιστρόφως. 
2 ) Σε κάθε τρίγωνο ισχύει η τριγωνική ανισότητα. Κάθε πλευρά τριγώνου είναι 
μικρότερη απ το άθροισμα των δυο άλλων. 
      Δηλαδή : α < β + γ  , β <  α + γ , γ < α + β 
 
Παράδειγμα 6ο : 2,3 Κατανόησης σελίδα 194 
 
 
 
 
 
 
 
Άσκησεις 
 
1 ) Να βρείτε το είδος του τριγώνου ( ως προς τις γωνίες του ) , αν ισχύει :  
 α ) α2 = 2β2 + γ2 
 β ) α2 = β2 – γ2 
 γ )  α2 < β2 – γ2     

2 ) Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι α = 2 και β = 3 και γ = 7 . Να δείξετε ότι Γ = 600. 

 
3 ) Τα μήκη των πλευρών ενός τριγώνου ΑΒΓ είναι α = 8 , β = 6 , γ = 5. 
 α ) να αποδείξετε ότι το τρίγωνο είναι αμβλυγώνιο 
 β )  να υπολογίσετε τις προβολές της ΑΓ στις ΑΒ και ΒΓ.   
4 )  3 + 4 Εμπέδωσης σχολικού βιβλίου σελίδα 194. 

 



ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

1. Να υπολογίσετε τα τμήματα   

   ΒΓ, ΓΔ, ΔΒ και ΑΔ   

 
 

2. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ αν Β=30ο και ΑΓ=5. Να υπολογίσετε τις 

πλευρές του τριγώνου. 

3. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ αν Β=45ο και ΒΓ=10 να υπολογίσετε τις 

πλευρές του τριγώνου. 

4. Οι πλευρές ενός ορθογωνίου τριγώνου έχουν μήκη x, x+1, x+2. Να 

υπολογίσετε την  περίμετρό του. 

5. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α=90ο) με ΑΔ το ύψος, ΒΔ=1 και 

ΒΓ=3.  

      i) Το μήκος του ΑΔ είναι: α) 2    β)    γ)    δ) 3  

     ii) Το μήκος του ΑΒ είναι: α)  β) 3      γ)    δ)   

 

6. Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) προεκτείνουμε την ΒΓ κατά  

    τμήμα   ΓΔ=2ΒΓ. Να  δείξετε ότι ΑΔ2=ΑΓ2+6ΒΓ2. 

 

7. Σε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει η σχέση  γ2=α2+β2–αβ .  

    Να υπολογίσετε το υα συναρτήσει των πλευρών του τριγώνου.  

                                                             

8. Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνεται α=10 cm, β=9 cm και γ=7 cm. Να    

    υπολογίσετε την προβολή ΑΔ της γ πάνω στην β. 

 

9. Να βρείτε το είδος των τριγώνων ΑΒΓ με πλευρές: 

   i) α=10, β=8, γ    ii) α=12, β=14, γ=9   iii) α=20, β=15, γ=26         

  

10. Τριγώνου ΑΒΓ δίνονται ΑΒ=3, ΒΓ=5, ΑΓ=7.  

     Να υπολογίσετε την γωνία Β. 

 

11. Σε τρίγωνο ΑΒΓ, να δείξετε ότι :  

       i) Αν Α=45ο τότε α2=β2+γ2–βγ .       

       ii) Aν A=135ο τότε α2=β2+γ+βγ . 

          iii) Αν Α=60ο τότε α2=β2+γ2–βγ.   

       iv) Aν Α=120ο τότε α2=β2+γ2+βγ. 

3 2 2

3 2 5

3

2

2


