
Ασκήσεις για εξάσκηση.  Γ Λυκείου Θετικού προσανατολισμού
Κασαπίδης Γεώργιος – Μαθηματικός

1.  Δ      f μ  f(x)=ίνεται η συνάρτηση ε ημ
πχ
2

+√−x2
(1−x2

)2 .

)        μ         μ    f.α Βρείτε το πεδίο ορισ ού και το σύνολο τι ών της
) Δ    f(x)=x     β είξτε ότι για κάθε x∈Df .

2.       μ   μ   ,       μ  Βρείτε τον πραγ ατικό αριθ ό λ ώστε η συνάρτηση ε

 f(x)=τύπο x−λ
x2

−2x+ λ
      μ    να έχει σύνολο τι ών το ℝ .

3.    Έστω συνάρτηση f :ℝ→ℝ μ  ε f (x+k)=
1
2
+√f (x)−(f (x))2 για 

 κάθε χ∈ℝ

) Δ           μ      α είξτε ότι για το σύνολο τι ών της ισχύει f (A)⊆[
1
2

,1]

) Δ      f     μ    2k.β είξτε ότι η είναι περιοδική ε περίοδο

4.      Έστω η συνάρτηση f : [0,1]→[0,1] μ      ε την ιδιότητα
∣f (x)−f ( y)∣⩾∣x− y∣    για κάθε x , y∈[0,1] . Δ      είξτε ότι ισχύει

f(x)=x   f(x)=1­x     ή για κάθε x∈[0,1 ] .

5.        f   Για τη συνάρτηση ισχύει xf (1−x)−f (x)=x ∀ x∈ℝ

)       f.α Βρείτε τη συνάρτηση
)        μ    f.β Βρείτε το σύνολο τι ών της
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