ΤΑΥΤΟΤΗΤΕΣ  ΥΠΟ  ΣΥΝΘΗΚΗ (ΥΠΟΘΕΣΗ)
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Ασκήσεις με υπόδειξη - μέθοδο
1. Να  αποδειχθεί  ότι:  α(α+1)(α+2)(α+3) + 1=(α2 +3α +1)2
2. [image: image19.wmf]Þ
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  να  δειχθεί  ότι :  αχ+γω-βψ=0
3. Αν  
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  να  αποδειχθεί  ότι: 
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4. Αν   α+β=2  να  αποδειχθεί  ότι  (α2+β2-2)2 –(2αβ-2)2 =0

5. Αν   
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  να  αποδειχθεί  ότι  
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6. Αν   α+β+γ=0  και  αβγ
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7. 
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[image: image12.wmf]( α+β+γ)2 =α2+β2+γ2
8. α) Να  αποδειχθεί  ότι (χ-2)3 + (3χ-4)3 +(6-4χ)3 =3(χ-2) (3χ-4) (6-4χ)

      β)Να  λυθεί  η εξίσωση:  (χ-2)3 + (3χ-4)3 +(6-4χ)3 =0
9. Αν  (χ+α)2 +(ψ+β)2 =4(αχ+βψ)  να  αποδειχθεί  ότι  χ=α  και  ψ=β
10. 3(α2+β2+γ2) = ( α+β+γ)2  
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  α=β=γ


11. Αν  α2(γ-β) +β2(α-γ)+ γ2(β-α) =0 να  δειχθεί  ότι 
α=β  ή β=γ  ή  γ=α

12. Αν  
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  και  ισχύουν  οι  σχέσεις:

α3 +λα +κ=0       i)
β3 +λβ +κ =0      ii)
γ3 +λγ +κ =0      iii)   να  αποδειχθεί  ότι  α+β+γ=0  
13. Να   υπολογισθεί  το  χ3+ψ3  όταν  χ+ψ =2 και  χψ=1
14. Να   υπολογισθεί  το  α3+β3+γ3  όταν  αβγ=
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 , α+β+γ=2  και  

α-β=β-γ=γ-α=1
15. Να  αποδειχθεί  ότι  ο αριθμός  32ν-1  ,   ν
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      είναι  πολλαπλάσιο του  8.
16. Να  αποδειχθεί  ότι  ο αριθμός    5ν +72ν -2  , ν
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      είναι  πολ/σιο  του   4.
Να  εκτελέσετε  τις  πράξεις  χωριστά  σε  κάθε   μέλος





Να  εφαρμόσετε  την  γνωστή   μέθοδο  του βοηθητικού  αγνώστου στις  αναλογίες





Αντικαταστήστε  τις  τιμές των  λ  και μ  στο  1ο  μέλος  της  αποδεικτέας  και  κάνετε  πράξεις





Στην υπόθεση  να λύσετε  ως  προς β καιι να   κάνετε στην αποδεικτέα  την αντικατάσταση





Ξεκινάμε  από την  υπόθεση  υψώνοντας  τα  μέλη  στο τετράγωνο….. στο  κύβο…








Ξεκινάμε  από  το  ένα  μέλος  της  αποδεικτέας  και   στην  πορεία  εφαρμόζουμε  την  υπόθεση





Από  την υπόθεση  με  απαλοιφή  παρονομαστων βρείτε μια  άλλη  συνθήκη , που θα  χρησιμοποιήσετε  στην  αποδεικτέα





α) Υπάρχει  κρυμμένη  συνθήκη  που  θα  σας  οδηγήσει  σε γνωστή ταυτότητα.


β)Χρήση  του προηγουμένου  ερωτήματος





Αν  το ζητούμενο  είναι  ισότητες  της  μορφής ( α=β=γ)  ή  ( χ=α  και  ψ=β)  κ.λ.π.,τότε  μετασχηματίζουμε   την υπόθεση  σε  άθροισμα  τετραγώνων  ίσο  με  το  0. Ισχύει η ιδιότητα :


Α2+Β2=0 � EMBED Equation.DSMT4  ���Α=0  ΚΑΙ Β=0





Αν  το ζητούμενο  είναι  ισότητα  της μορφής  α=β  ή  β=γ  ή  γ=α  , τότε  μετασχηματίζουμε  την  υποθεση σε  γινόμενο  παραγόντων  ίσο  με το  0.


Ισχύει  η  ιδιότητα 


ΑΒΓ =0� EMBED Equation.DSMT4  ���Α=Ο  Ή Β=0  Ή  Γ=0





Να   αφαιρέσετε    διαδοχικά  τις   σχέσεις  κατά  μέλη   


i) – ii)


i) -  iii)


Αφαιρέστε  πάλι  κατά  μέλη  τις  ισότητες  που   προέκυψαν.





Να κάνετε εφαρμογή  γνωστων  ταυτοτήτων  με  αντικατάσταση των  δεδομένων.


Στην  13)   η  ταυτότητα 


 α3+β3 =…………………….. 





Στην   14)   η  ταυτότητα   Euler











Φέρνουμε  τις  παραστάσεις  στην  μορφή   αν – βν    και κάνουμε  χρήση   γνωστών  ταυτοτήτων
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