
Θέµατα από την Τράπεζα ϑεµάτων 2021-22

Γεωµετρικοί τόποι

Ανισοτικές σχέσεις

΄Εως ενότητα 3.11.

1. Θέµα 2 -1574

2. Θέµα 2 -1585

3. Θέµα 3 -12069

4. Θέµα 2 -1553

5. Θέµα 2 -1558

6. Θέµα 2 -1568

7. Θέµα 2 -1578

8. Θέµα 2 -1587

9. Θέµα 2 -1658

10. Θέµα 2 -1664

11. Θέµα 4 -1725

12. Θέµα 4 -1749

13. Θέµα 4 -1875
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (𝛢̂ = 900) και η διχοτόμος της γωνίας του 𝛤̂, η οποία 

τέμνει την πλευρά ΑΒ στο Δ. Από το Δ φέρουμε 𝛥𝛦 ⊥ 𝛣𝛤. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΔΓΕ είναι ίσα.                                   (Μονάδες 13) 

β) Το Γ ισαπέχει από τα σημεία Α και Ε και η ευθεία ΓΔ είναι μεσοκάθετος του 

τμήματος ΑΕ.           (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κυρτό τετράπλευρο ΑΒΓΔ  με ΒΑ = ΒΓ  και  Α̂ = Γ̂. 

 

Να αποδείξτε ότι: 

α)  BΑ̂Γ = BΓ̂Α.                                                                           (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΑΔΓ είναι ισοσκελές.                                               (Μονάδες 10) 

γ) Η ευθεία ΒΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος  ΑΓ.               (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 3  

Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) παίρνουμε στην πλευρά ΑΒ σημείο Δ, ώστε ΔΒ = 

2ΑΔ, και στην πλευρά ΑΓ σημείο Ε, ώστε ΕΓ= 2ΑΕ. Το Μ είναι το μέσο της πλευράς ΒΓ 

του τριγώνου ΑΒΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Τα τμήματα ΔΒ και  ΕΓ είναι ίσα.  (Μονάδες 6) 

ii. Το τρίγωνο ΜΔΕ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 6) 

β)  Αν Ρ το σημείο τομής των τμημάτων ΒE και ΓΔ να δείξετε ότι: 

i. Οι γωνίες  ΓΒ̂Ε και ΒΓ̂Δ είναι ίσες. (Μονάδες 6) 

ii. Το τμήμα ΡΜ διχοτομεί τη γωνία Β𝛲̂Γ. (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Οι διχοτόμοι των εξωτερικών γωνιών Β και Γ 

τέμνονται στο σημείο Μ και Κ, Λ είναι αντίστοιχα τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ. 

α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΒΜΓ είναι ισοσκελές με ΜΒ=ΜΓ.          (Μονάδες 12) 

β) Να δείξετε ότι ΜΚ=ΜΛ.               (Μονάδες 13) 

 

  



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Ι το σημείο τομής των διχοτόμων των 

γωνιών Β̂  και
∧

Γ .  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΒΙΓ είναι ισοσκελές.     (Μονάδες 8) 

β) Οι γωνίες ΓΙΑ

∧

 και ΒΙΑ

∧

 είναι ίσες.     (Μονάδες 10) 

γ) Η ευθεία ΑΙ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΓ.  (Μονάδες 7) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ που αντιστοιχούν στις πλευρές του 

ΑΓ και ΑΒ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι : 

α) Αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ, τότε  τα ύψη ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα.  

(Μονάδες 12)  

β) Αν τα ύψη ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα, τότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΓ=ΑΒ. 

(Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Οι μεσοκάθετες ευθείες των ίσων 

πλευρών του τέμνονται στο Μ και προεκτεινόμενες τέμνουν τη βάση ΒΓ στα Ζ και Η.  

α) Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΔΒΗ και ΕΖΓ.                                  (Μονάδες 15) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΖΗ είναι ισοσκελές.          (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Αν για το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) του σχήματος ισχύουν   ̂   ̂ και  ̂   ̂, 

να γράψετε μια απόδειξη για καθέναν  από τους ακόλουθους ισχυρισμούς: 

α) Τα τρίγωνα ΑΕΒ και ΑΕΓ είναι ίσα.                    (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΓΕΒ είναι ισοσκελές.   (Μονάδες 8) 

γ) Η ευθεία ΑΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΓ.    (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με τη γωνία Α ορθή και από το μέσο Μ της πλευράς 

ΒΓ φέρουμε τα κάθετα τμήματα ΜΔ και ΜΕ στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν ΜΔ = ΜΕ τότε: 

i. τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΓΕΜ είναι ίσα.      (Μονάδες 8) 

ii. το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.     (Μονάδες 9) 

β) Αν ΑΒ = ΑΓ τότε ΜΔ = ΜΕ.       (Μονάδες 8) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και τις διαμέσους του ΒΚ και ΓΛ, οι 

οποίοι τέμνονται στο σημείο Θ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Οι διάμεσοι ΒΚ και ΓΛ είναι ίσες.                         (Μονάδες 12)                                      

β)  Τα τρίγωνα ΑΒΘ και ΑΓΘ είναι ίσα            (Μονάδες 13) 

 

 
 
 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται οξεία γωνία 


xOy  και δφο ομόκεντροι κφκλοι (Ο, ρ1) και (Ο, ρ2) με ρ1< ρ2, που 

τζμνουν την Oχ ςτα ςημεία Κ, Α και την Oψ ςτα Λ, Β αντίςτοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΛ = ΒΚ.        (Μονάδεσ 8) 

β) Το τρίγωνο ΑΡΒ είναι ιςοςκελζσ, όπου Ρ το ςημείο τομήσ των ΑΛ και ΒΚ. 

         (Μονάδεσ 8) 

γ) Η ΟΡ διχοτομεί την 


xOy .      (Μονάδεσ 9) 

 

 

 
 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωροφμε δυο ςθμεία Α και Β τα οποία βρίςκονται ςτο ίδιο μζροσ ωσ προσ μια 

ευθεία (ε), τζτοια ώςτε θ ευθεία ΑΒ δεν είναι κάθετθ ςτθν (ε) . Έςτω Α΄ το 

ςυμμετρικό του Α ωσ προσ τθν ευθεία (ε). 

α) Αν θ  Α΄Β τζμνει τθν ευθεία (ε) ςτο ςθμείο Ο, να αποδείξετε ότι: 

i. Η ευθεία (ε) διχοτομεί τθ γωνία 𝛢𝛰𝛢′ .               (Μονάδεσ 6) 

ii. Οι θμιευθείεσ ΟΑ και ΟΒ  ςχθματίηουν ίςεσ οξείεσ γωνίεσ με τθν ευθεία (ε)                                                         

        (Μονάδεσ 6) 

β) Αν Κ είναι ζνα άλλο ςθμείο πάνω ςτθν ευθεία (ε), να αποδείξετε ότι:  

i. 𝛫𝛢 = 𝛫𝛢΄        (Μονάδεσ 6) 

ii. 𝛫𝛢 + 𝛫𝛣 > 𝛢𝛰 + 𝛰𝛣     (Μονάδεσ 7) 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωροφμε ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ), και την ευθεία ε τησ εξωτερικήσ 

διχοτόμου τησ γωνίασ Α. Θ κάθετη ςτην πλευρά ΑΒ ςτο Β τζμνει την ε ςτο Κ και την 

ευθεία ΑΓ ςτο Η.  Θ κάθετη ςτην πλευρά ΑΓ ςτο Γ τζμνει την ε ςτο Λ και την ευθεία 

ΑΒ ςτο Ε.  

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. AZ=AE                (Μονάδεσ 8) 

ii. ΑΚ=ΑΛ              (Μονάδεσ 9) 

β)  Ζνασ μαθητήσ  κοιτϊντασ το ςχήμα, διατφπωςε την άποψη ότι η ΑΘ είναι 

διχοτόμοσ τησ γωνίασ Α του τριγϊνου ΑΒΓ, όπου Θ το ςημείο τομήσ των ΚΗ και ΕΛ. 

Συμφωνείτε με την παραπάνω ςκζψη του μαθητή ή όχι; Δικαιολογήςτε πλήρωσ την 

απάντηςή ςασ.       (Μονάδεσ 8) 

 

 

 

 

 


