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Ονοματεπώνυμο:                                                                                                               Τμήμα: 

Ημερομηνία:                                                                                                                        Βαθμόσ: 

Θζμα 1ο 

Να χαρακτθρίςετε κακεμιά από τισ παρακάτω προτάςεισ γράφοντασ δίπλα τουσ το γράμμα Σ αν είναι 

Σωςτζσ ι το γράμμα Λ αν είναι λανκαςμζνεσ. 

α)  Αν ιςχφει | ⃗|  | ⃗| τότε αναγκαςτικά κα είναι  ⃗   ⃗  

β)  Αν Μ είναι το μζςο του ευκυγράμμου τμιματοσ ΑΒ, τότε   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗      ⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗ 

γ)  Αν λ αρνθτικόσ πραγματικόσ αρικμόσ, τότε τα διανφςματα  ⃗       ⃗ είναι αντίρροπα. 

δ)  Για τα διανφςματα  ⃗  ⃗ ιςχφει πάντοτε | ⃗   ⃗|  | ⃗|  | ⃗|  

ε) Αν για τα μθ μθδενικά και μθ παράλλθλα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   ⃗   ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   ⃗      ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   ⃗   ⃗ και 

γνωρίηουμε ότι | ⃗   ⃗|  | ⃗   ⃗|, τότε τα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι κάκετα. 

(Μονάδεσ 5) 

Θζμα 2ο  

Σε τρίγωνο ΑΒΓ κεωροφμε τα ςθμεία Δ και Η πάνω ςτισ πλευρζσ του ΒΓ και ΑΓ αντίςτοιχα ζτςι ϊςτε να 

ιςχφει 3(ΒΔ)=(ΒΓ) και 4(ΑΗ)=(ΑΓ). Θεωροφμε και το μζςο Ζ του τμιματοσ ΑΔ. 

Α)  Να αποδειχτεί ότι   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  
 

 
  ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  

 

 
  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗   

Β)  Να εκφράςετε το διάνυςμα   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ωσ γραμμικό ςυνδυαςμό των διανυςμάτων   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗   

Γ)  Να αποδειχτεί ότι τα ςθμεία Β, Ζ, Η είναι ςυνευκειακά. 

(Μονάδεσ 3+3+2=8) 

Θζμα 3ο  

Δίνονται τα μθ μθδενικά διανφςματα  ⃗  ⃗  ⃗ για τα οποία γνωρίηουμε ότι ιςχφουν οι ςχζςεισ: 

 ⃗   ⃗   ⃗   ⃗⃗ και  ⃗    ⃗    ⃗   ⃗⃗. Να αποδειχτεί ότι: 

Α)  Τα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι αντίρροπα, ενϊ τα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι ίςα. 

Β)  Για τουσ πραγματικοφσ αρικμοφσ χ,ψ,ω ιςχφει |  ⃗    ⃗    ⃗|    αν και μόνο αν οι αρικμοί χ,ψ,ω 

αποτελοφν διαδοχικοφσ όρουσ αρικμθτικισ προόδου, δθλαδι αν και μόνο αν 2ψ=χ+ω. 

(Μονάδεσ 4+3=7) 
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Ονοματεπώνυμο:                                                                                                               Τμήμα: 

Ημερομηνία:                                                                                                                        Βαθμόσ: 

Θζμα 1ο 

Να χαρακτθρίςετε κακεμιά από τισ παρακάτω προτάςεισ γράφοντασ δίπλα τουσ το γράμμα Σ αν είναι 

Σωςτζσ ι το γράμμα Λ αν είναι λανκαςμζνεσ. 

α)  Αν ιςχφει | ⃗|  | ⃗| τότε αναγκαςτικά κα είναι  ⃗   ⃗    ⃗    ⃗. 

β)  Αν Μ είναι το μζςο του ευκυγράμμου τμιματοσ ΑΒ, τότε   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗      ⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗ 

γ)  Αν λ αρνθτικόσ πραγματικόσ αρικμόσ, τότε τα διανφςματα  ⃗       ⃗ είναι ομόρροπα. 

δ)  Για τα διανφςματα  ⃗  ⃗ ιςχφει πάντοτε | ⃗   ⃗|  | ⃗|  | ⃗|  

ε)  Αν για τα μθ μθδενικά και μθ παράλλθλα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   ⃗   ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   ⃗      ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   ⃗   ⃗ και 

γνωρίηουμε ότι | ⃗   ⃗|  | ⃗   ⃗|, τότε το τετράπλευρο ΟΑΓΒ είναι πάντοτε τετράγωνο. 

(Μονάδεσ 5) 

Θζμα 2ο  

Σε τρίγωνο ΑΒΓ κεωροφμε τα ςθμεία Δ και Η πάνω ςτισ πλευρζσ του ΒΓ και ΑΓ αντίςτοιχα ζτςι ϊςτε να 

ιςχφει 3(ΓΔ)=(ΒΓ) και 4(ΑΗ)=(ΑΒ). Θεωροφμε και το μζςο Ζ του τμιματοσ ΑΔ. 

Α)  Να αποδειχτεί ότι   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  
 

 
  ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  

 

 
  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗   

Β)  Να εκφράςετε το διάνυςμα   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ωσ γραμμικό ςυνδυαςμό των διανυςμάτων   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗   

Γ)  Να αποδειχτεί ότι τα ςθμεία Γ, Ζ, Η είναι ςυνευκειακά. 

(Μονάδεσ 3+3+2=8) 

Θζμα 3ο  

Δίνονται τα μθ μθδενικά διανφςματα  ⃗  ⃗  ⃗ για τα οποία γνωρίηουμε ότι ιςχφουν οι ςχζςεισ: 

 ⃗   ⃗   ⃗   ⃗⃗ και  ⃗    ⃗    ⃗   ⃗⃗. Να αποδειχτεί ότι: 

Α)  Τα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι αντίρροπα, ενϊ τα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι ίςα. 

Β)  Για τουσ πραγματικοφσ αρικμοφσ χ,ψ,ω ιςχφει |  ⃗    ⃗    ⃗|    αν και μόνο αν οι αρικμοί χ,ψ,ω 

αποτελοφν διαδοχικοφσ όρουσ αρικμθτικισ προόδου, δθλαδι αν και μόνο αν 2ψ=χ+ω. 

(Μονάδεσ 4+3=7) 
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Ονοματεπώνυμο:                                                                                                               Τμήμα: 

Ημερομηνία:                                                                                                                        Βαθμόσ: 

Θζμα 1ο 

Να χαρακτθρίςετε κακεμιά από τισ παρακάτω προτάςεισ γράφοντασ δίπλα τουσ το γράμμα Σ αν είναι 

Σωςτζσ ι το γράμμα Λ αν είναι λανκαςμζνεσ. 

α)  Αν ιςχφει   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗⃗    ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗ τότε το ςθμείο Μ είναι το μζςο του ευκ. τμιματοσ ΑΒ. 

β)  Αν   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  τότε αναγκαςτικά τα ςθμεία Α,Β,Γ είναι ςυνευκειακά. 

γ)  Αν λ αρνθτικόσ πραγματικόσ αρικμόσ, τότε  |  ⃗|    | ⃗| . 

δ)  Για τα διανφςματα  ⃗  ⃗ ιςχφει πάντοτε | ⃗   ⃗|  | ⃗|  | ⃗|  

ε)  Αν τα διανφςματα  ⃗  ⃗ είναι μθ ςυγγραμμικά και κ ⃗    ⃗ τότε αναγκαςτικά κ=λ=0. 

(Μονάδεσ 5) 

Θζμα 2ο  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ζςτω Μ το μζςο τθσ πλευράσ ΒΓ. Αν για δυο ςθμεία Κ και Λ ιςχφει ότι 

  ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  
 

 
  ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  και   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

 

 
  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , να αποδείξετε ότι: 

Α)    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  
 

 
  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗        ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   

 

 
  ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  

 

 
  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

Β)  Τα ςθμεία Κ, Μ και Λ είναι ςυνευκειακά. 

 

 (Μονάδεσ 4+4=8) 

Θζμα 3ο  

Δίνεται παραλλθλόγραμμο ΑΒΓΔ τζτοιο ϊςτε   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   ⃗         ⃗⃗⃗⃗⃗⃗   ⃗. 

Αν ιςχφει θ ςχζςθ   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗   ⃗ με    , να αποδείξετε ότι: 

Α)  Για κάκε πραγματικό αρικμό κ, τα ςθμεία Γ,Δ, Ε είναι ςυνευκειακά. 

Β)  Να βρείτε τθν τιμι του κ για τθν οποία το ςθμείο Γ είναι το μζςον του ΔΕ. 

 (Μονάδεσ 4+3=7) 
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Ενδεικτικζσ απαντήςεισ ςτα διαγωνίςματα 
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