
ΕΥΘΕΙΑ – ΑΣΚΗΣΕΙΣ   

1. Να ππνινγηζζεί ην κήθνο ηνπ ύςνπο ΑΓ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ζην νπνίν Α(4,13), Β(10,1), Γ(-2,5) 

2. Οη δύν πιεπξέο παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ έρνπλ εμηζώζεηο ε1: 2x+y-1=0  θαη ε2: 8x+3y+1=0, ελώ κία 

δηαγώληόο ηνπ έρεη εμίζσζε δ: 3x+2y+3=0.  Nα βξεζνύλ νη θνξπθέο ηνπ. 

3. Γίλνληαη νη εμηζώζεηο ε1: (θ+1)(x+y)+(θ-2)(3x-4y)+θ=0  θαη ε2: x-2y+3=0                                                                                 

α) Να δεηρζεί όηη ε ε1 παξηζηάλεη επζεία γηα θάζε θ .   β) Να βξεζεί ν θ  ώζηε ε1 ε2 

4. Γίλεηαη ε εμίζσζε:  (θ
2
+θ-2)x+(k

2
-4)y+2θ+4=0 (1)                 

α) Να βξεζνύλ νη ηηκέο ηνπ  θ  ώζηε  ε (1) λα παξηζηάλεη επζεία                                                                         

β) Να βξεζνύλ νη ηηκέο ηνπ  θ  γηα ηηο νπνίεο νη επζείεο απηέο πεξλνύλ από ην ζεκείν Α(4,2) 

5. Να βξεζεί ε ζέζε ησλ επζεηώλ ε1:  θx+(θ-8)y-2=0 θαη ε2 , όπνπ ε2 ε επζεία ζηελ νπνία αλήθεη ην ζεκείν 

Α(3θ-1,θ+2) , θ  

6. α) Να δεηρζεί όηη ε εμίζσζε (ι
2
+2ι+2)x+(2ι

2
+3ι+3)y-2ι

2
-ι-1=0  (1) παξηζηάλεη επζεία πνπ πεξλάεη από 

ζηαζεξό ζεκείν ην νπνίν θαη λα βξεζεί               

β) Να δεηρζεί όηη γηα θάζε ι  ε ε1 ηέκλεη ηελ επζεία ε2:  2x+y-5=0 

7. Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ πεξλά από ην θνηλό ζεκείν ησλ επζεηώλ ε1: x-3y+1=0                     

θαη ε2: 2x+5y-9=0, θαη απέρεη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ απόζηαζε d=2 

8. Nα βξεζεί ε εμίζσζε ηεο επζείαο  ε  πνπ πεξλάεη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη ζρεκαηίδεη κε ηελ επζεία 

x+y=3 θαη ηνλ άμνλα y΄y  ηξίγσλν εκβαδνύ 9 η.κ. 

9. Γίλνληαη νη επζείεο ε1: y-2x+3=0 θαη ε2: y=(ι-1)x+1  ,  ι . Nα βξεζεί γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι  νη 

επζείεο ε1 , ε2  ζρεκαηίδνπλ γσλία 45
ν
       

10. Γίλνληαη νη επζείεο ε1: 2x-y+1=0 θαη ε2: 3x-4y-1=0. Nα βξείηε ζεκείν Μ ηεο ε1 πνπ απέρεη από ηελ ε2 

απόζηαζε  ίζε κε 1 κνλάδα                     

11. α) Να βξεζεί πνηα από ηηο επζείεο ηεο νηθνγέλεηαο   α(2x+y+4)+(x-2y-3)=0 , α , απέρεη από ην ζεκείν  

Μ(2,-3)  απόζηαζε ίζε κε 10                  

β) Να δεηρζεί όηη θακία επζεία ηεο νηθνγέλεηαο  (2x-y-6)+θ(x-y-4)=0 , θ  δελ απέρεη από ην ζεκείν  

Ρ(3,-1) απόζηαζε ίζε κε 3                             

12. Γίλνληαη νη επζείεο  ε1: ιx+(ι-2)y=ι-1 θαη ε2: (ι+2)x+ιy=ι. Να δείμεηε όηη νη επζείεο ηέκλνληαη γηα θάζε 

ι .  Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ ηνκήο ηνπο     

13. Γίλεηαη ε εμίζσζε ι
2
x-ιy+2=0  (1)                

α) Να βξείηε γηα πνηα ι  παξηζηάλεη επζεία γξακκή        

β)Γηα ηα  ι πνπ βξήθαηε λα δείμεηε όηη νη επζείεο ηεο νηθνγέλεηαο δελ δηέξρνληαη από ην ίδην ζεκείν         

γ) Να δείμεηε όηη από ην ηπραίν ζεκείν Μ(α,β) ηνπ επηπέδνπ δηέξρνληαη δύν ην πνιύ επζείεο ηεο 

νηθνγέλεηαο. Πνηα πξέπεη λα είλαη ε ζρέζε ησλ α , β ώζηε λα δηέξρεηαη από ην Μ κία κόλν επζεία; 

14. Nα δεηρζεί όηη θάζε επζεία έρεη ην πνιύ  δύν ζεκεία ηεο κνξθήο  (θ , θ
2
) , θ  



15. Nα βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ηνπ ζεκείνπ  Μ(x,y) γηα ην νπνίν είλαη 

2

2 2

α(1+t )-2t βt
ΟΜ i j , t

1+t 1+t
 , όπνπ Ο ε αξρή ησλ αμόλσλ 

16. Σξηγώλνπ ΑΒΓ ε θνξπθή Α έρεη ζπληεηαγκέλεο (-3,1), ε επζεία ηνπ ύςνπο ΒΔ έρεη εμίζσζε –x+3y-1=0 

θαη ε δηρνηόκνο ΒΓ έρεη εμίζσζε 2x-3y-5=0. Nα  βξεζνύλ νη εμηζώζεηο ησλ πιεπξώλ ηνπ 

17. α) Να δεηρζεί όηη  νη επζείεο εθ: (θ+1)x-(2k-1)y+θ=0 , θ  δηέξρνληαη από ην ίδην ζεκείν.                     

β) Να ππνινγηζζεί ην α  ώζηε ε επζεία ε: αx-2y+1=0  λα αλήθεη ζην ζύλνιν ησλ επζεηώλ εθ 

18. Γίλεηαη ην ζύλνιν ησλ γξακκώλ Γα: (α
2
-3α+2)x+(α

2
-1)y+α

2
-5α+4=0            

α) Να δεηρζεί όηη ην ζύλνιν απνηειείηαη από επζείεο              

β) Να πξνζδηνξηζζεί ην α ώζηε ην ζύλνιν λα δηέξρεηαη από ην ίδην ζεκείν ην νπνίν θαη λα βξεζεί 

19. Μία επζεία ε ηέκλεη ηηο επζείεο  ε1: y=0 ,  ε2: y=x,   ε3: y=4x ,  ε4: x=0, ζηα ζεκεία  Λ, Α, Β, Μ αληίζηνηρα. 

Αλ αβ>0 θαη A  λα ππνινγηζζεί ν ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο  ι ηεο ε.                    

(΢ηελ γεληθή πεξίπησζε αλ ε2: y=αx  θαη  ε3: y=βx  ηόηε ι= - αβ ) 

20. Έζησ Α, Β  δύν θηλεηά ζεκεία ησλ ζεηηθώλ εκηαμόλσλ Ορ  θαη Οy αληίζηνηρα ηέηνηα ώζηε 
1 1

+ =2
ΟΑ ΟΒ

. 

Θεσξνύκε ην ηεηξάγσλν ΟΒΓΓ εθηόο ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΒ θαη θέξλνπκε ηελ ΑΓ.  Να δείμεηε όηη ε ΑΓ 

δηέξρεηαη από ζηαζεξό ζεκείν. 

21. Γίλνληαη νη επζείεο  ε1: (3ι+2)x+(ι+1)y+7=0   θαη   ε2: (ι+1)x-4ιy+2ι=0. Να βξεζεί ν ι ώζηε  ε1 ε2  

22. Γίλνληαη νη επζείεο ε: x+ιy=ι+3  θαη δ: y=ιx-3ι-1, ι . Να απνδεηρζεί όηη: 

α) θαζεκηά από ηηο ε, δ δηέξρεηαη από ζηαζεξό ζεκείν (αλεμάξηεην ηνπ ι) 

β) ε δ  γηα θάζε ι , 

γ) ην ζύζηεκα 
x+ιy=ι+3

y=ιx-3ι-1
 έρεη κνλαδηθή ιύζε θαη νη επζείεο ε, δ έρνπλ κνλαδηθό θνηλό ζεκείν Μ 

δ) λα βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ηνπ Μ όηαλ ην ι κεηαβάιιεηαη. 

23.   Να δεηρζεί όηη ε εμίζσζε : xζπλ
2 ζ

2

 
+yεκ

2 ζ

2
+ζπλζ-1=0 , ζ [0,π] , παξηζηάλεη επζεία πνπ  δηέξρεηαη από 

ζηαζεξό ζεκείν ην νπνίν θαη λα βξεζεί 

 

 

                

     

                    


